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Problema 1

a) Aratati ca [x] + [x + %] = [2x], pentru orice x € R, unde [x] reprezinta partea

intreagd a numarului real x.

c A . . [2x-3 2x-1 2x+1 3x+1
b) Rezolvati in multimea numerelor reale ecuagla[ S ]+[ - ] [ - ]= — >

unde [x] reprezinta partea intreagd a numarului real x.

Problema 2
1

Se considerda numarul real @ = 1013 + 1012 - 1014 si sirul (5,)p>1, S = a™ + —.

an
Sa se demonstreze ca:

a)s, € N,vn € N,
b) Syp—1 i 2026,¥Vn € N™.

Problema 3

Se considera patrulaterul ABCD 1inscris intr-un cerc de centru O. Se noteaza cu Hy, H,, H3, H,
ortocentrele triunghiurilor ABC, BCD, CDA, respectiv DAB si cu M, N mijloacele diagonalelor
AC, respectiv BD.

a) Aratati ca segmentele DH,, AH,, BH3, CH, au acelasi mijloc.
b) Daca Psi Q sunt mijloacele segmentelor D H4, respectiv M N, aratati ca punctele O, P si
Q sunt coliniare.
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Problema 4

Daci a, b, ¢ reprezintd lungimile laturilor unui triunghi, demonstrati ca
a b c 2

+ + > —
2a+b+c 2b+c+a 2c+a+b 3

Nota: Timp de lucru: 3 ore.
Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare problema se noteaza de la 0 la 21 puncte.
Se acorda 16 puncte din oficiu.



