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Problema 1

Fiea,b >0cua+b = 15i(xX,)ns1, n)n>1 doud siruri de numere reale pozitive, pentru

care lim x? = xsi lim y =y, unde x,y > 0. Demonstrati ci lim (a-x, + b y,)"* = x% - yP.
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Problema 2
1 3 5

Se considerd matricea A=|0 1 7 |€ M3(R).
0 0 1

a) Sa se demonstreze ca exista sirurile de numere reale (a,)p>1, (bp)ns=1, (Cn)ns=1 Cu proprietatea

1 a, b,
ca A"=(0 1 ¢, | pentruoricen € N".

0 0 1 .
b) Si se calculeze lim (z'b"+3) .
n—oo \ An'Cn
Problema 3

1—cos x:cos 2x-...COSNx

Se considera L,, = lim ,unde n € N*,

x—0 x2
a) Sa se calculeze L.
b) Folosind eventual metoda inductiei matematice,
sa se determine termenul general al sirului (Ly,)p>1-

o n-(n+1)-(2'n+1) . . . L
¢) Daca L, = —————, pentru orice n € N*, atunci sa se calculeze lim ==
12 n—oo n3

Problema 4

Fie G o multime nevida de permutari inclusa in S, cu proprietétile:
l)dacao, T € G,atuncio T € G

na=(; 5 3 1)eo

Db=(; 5 1 4)e0

a) Si se demonstreze ci dacd x € G, atunci x™! € G.
b) Si se calculeze b-a-bsia™!-b.
¢) Sa se demonstreze ca G = S,.

Nota: Timp de lucru: 3 ore.
Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare problema este notata de la 0 la 21 puncte.
Se acorda 16 puncte din oficiu.



