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Problema 1

Demonstrati ca:

log, 24 log, 192
l0g96 2 lOng 2

a) numarul este intreg;

log, c-logp c
b)log,, ¢ = 29a°99b% vyq. b, c > 1.
logg c+logp c

Supliment GM nr.10/2025

Problema 2

a) Daca n este un numar natural nenul, demonstrati ca
1
2/n+1-2Vn<—=<2Vn-2Vn-1.
n

N
b) Determinati partea intreagd a numarului
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Problema 3

a) Fie € o radacina de ordinul trei a unitatii, € # 1, si numarul complex

z=(14+¢&) - (1+¢€?) .. (1+£2°2°). Determinati |z| si arg z.

b) Sa se determine functia f: C — C stiind ca: f(x) + f(wx) = x,Vx € C, unde w este o radacina

cubicd nereald a unitatii.

Problema 4

a) Fief: R-R, f(x) =x—4[x] +[2x] , unde [a] este partea intreaga a numarului a.
Sa se calculeze (f o f)(x) pentru orice x €R.

b) Fiea > 0si f: R — R o functie care verifica relatia f(x + a) = % +f(x) — f?(x), Vx € R.

Demonstrati ca functia f este periodica.

Nota: Timp de lucru: 3 ore.
Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare problema este notata de la 0 la 21 puncte.
Se acorda 16 puncte din oficiu.



